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قق∗∗ ن تنظم: و تجمه

اال و وتم ،تن ات: ا

ولن او)، (اناه اال ان آما ا انمن
(اناه ن نچ ون و النا) ناو (انو وم
نلون ان اه اننان بەنوان ا (لب النا،
» نوآوانۀ ماله اب ،۲۰۲۶ ال اا ەن  ول
چاپ آما ا انمن مله  ه « بان۱ هام

.ا نموه ن ،ان

به» و ب باا»  ماله ان اه، نماا اا ب
ا .ا بوه پابا ۱۹۶۸ ال ا ه ا  به پا اب
مانەاپ م بهاهام ه هانمن نونان ان
ه هم پا وال به ان .نه بان نه هم ولام

.بو مانه با با ن نم ا ب

جاه نماتا ا

ان به اا ەن  ول نلون ان ۲۰۲۶ ال اه
آنان الەم اب ن نچ ون و وم ولن ،اال
ه ماله ان .وم اها بان» هام » نوان با
آنال ،اا ەن ا هان ا ەاب نوآو اا
ا نم ب ا وها ەن و انل لاام ،لم
 ون با f مانەاپ مها باه ا ۱۹۶۸ ال  
Γا .نما ل SL(Z۲)ا ناهم ان با Γ وه  اب

هم ەه امل اما ن ،با همنه وه 
م  f و با N ≥ ۱  اب SL۲(Z) → SL۲(

Z

NZ
)

هم نه نەملهاهه آناه ،با Γاب مانەاپ
اوال ا ه چ .نه اان f وه اب هام ه

.ا بوه ملوم بم ن

هه نه مابه ەان همنه هاو اب
ەنانا آن مانەاپ مها اب لا و ن  
وه اب ه نم نبپ بان هام  .ا
م ه با Γ اب مانەاپ م  f ا Γ همنه
هام آناه ،ن همنه وه هچ اب مانەاپ
،ا بوه م ال۱۹۶۸ انا .نانهب f اب
مانن ،نبو ه باا پ آن ا ا اب الا نها اما
الەم .نه مهم هم انهام ەن  ه الا
وبە ا  ان مئله ن و وم ،اال ااه
ه هم اائه ااب و ،نم ل اه مم ل به و امل

.ا ب اب هم و ب الهام لا وبە هم

آن  مانەاپ مها ه ا لان لاام نونان،
انها ا نم ابە لم آنال بەهماه ننم 
اب با ا پمانه مها اها ب ا ناب هولونوم اب

.نن نل ا اان هام اا وه

هن نان ا ننم ااه وها ەن ا پ آنان
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الهام آن بان، هام  اب ن مال  ه
ن ا ااب ان اب آمه بە ان ه ا واهبەن
 هاپ به نونان ان هاو و م اان .ن
ها Ⅼ−اب ا ام و ناوبها ماله مله ا و اب هنه

.امانب

اال ان پا

من ەا م پاام. اه ان ا ا باناه من
مله ا) ەاب هماان و اب اهنماان و مبان اوام
انو ه ا (م اه ان ا  هماهانم
ممنونم. آنان همه ا من ام. الان ول  ا آنان با اهم
آنان ما و  ابە لل م و ن همم ا همچنن

منم. 

وتم ولن پا

وەاه مو مهابان ا ان مبنم انه ا
ا همه ا ب و ابا پاام. و وال ،ا ه ا ول
و وو ماب اا اب م ا ان  هماانم
ا همچنن و  ماله ان به من بەوژه ه  وژپ
بەنوان من اما ه ا پنون په االم ەمؤ
، م ا اهم ان ۲۰۱۸ ال  اپ م 

منمام. 

تن نچ ون پا

ولن و اال ان بەهماه م اه ان ا ا
هماان با ن ا پاام. و بلن اب وم
بوه من اب والاه بەا ولن و انلن بەام،
نب بم چنن ه بوام انو ل همچنن .ا
آنان همە ان ممانه بام. اه  ب هماان و
،بو آنه، هاا هم. وهاان و اا ا به
الهامب اب اب اا نەم  ان و لچا
ام، آموه آنها ا ه با اا باب .ا بوه ما پژوه

پاام.

اال ان باه

و لوم ناا و  ولم االا ملبون  اال ان
اناه ا ا و ا و ملبون اناه ا ال ە با ا
 ا ب . ا ب ن اهنما  لب النا
به پ و  و نو اناه اا واها  پاا و
لمئه و ا ال  اه ،لمن او اناه
ا اآم وان اهم اله پن و   او .ا
ا انمن و بەنوان ۲۰۱۳ ال  بو لون بوه و
لوم و هن ماآ و به ۲۰۲۵ ال  و  اناب آما
نالمللب ن  وژه نان او ۲۰۲۲ ال  .آم آما
ون و وم ولن بەهماه و بو ام وبە اانان
 نه ان اا ەن ب  انن اب ن نچ

.ا ه و لالا  ۲۰۲۶ ال

وتم ولن باه

ناا م و  ولم بلاان وه  وم ولن
اهنما  ل اناه ا ا  و واها ال ا ا و هن
ناو مؤه به پون ا پ . ا ان انال
،(با (و په االم مؤه  ا اپ هاو وا،
و بەنوان نها  .ان ونو اناه و مب اناه
ان بەهماه او .وپ النا ناو مؤه به لم ئه
نالمللب نه اا ەن ب  ن نچ ون و اال

. واه انن ۲۰۲۶ ال  اانان

تن نچ ون باه

 او .ا لب انال اناه اان ،ن نچ ون
 ا و ناا او .وپ لب اناه به ۲۰۲۲ ال
ا ن ما اهنما  واها اناه ا ۲۰۱۱ ال
په االم ەمؤ با مو اهم همچنن او .
هاپژوه مل م  همچنن و اه پنون اناه
ن .ا ه ا ل و پا لا اناه انه لم
ا و الون ا لوپ  اا، امونوان اه
بەهماه او .ا ه ا ا (AWM) اوما ا
ب  انن اب وم ولن و اال ان
.ا وه بنالمللاانان۲۰۲۶ نه ااەن



۱۴
اان ا انمن بنامه

۱۴۰۴ پا

جاه باه

ان ووپ نبا اا به ول نلون ان اه
۲۵ م به او . اانبن آما، ا انمن ا ول نلون
ب بەنوان ال ۲۱ و آما ا انمن ب بەنوان ال
ا ول، ووپ و اه اوله باا . م انمن بولن
م با و  اها ، ا نبا هنام ه پول مل
لچا پ و باً باا ان .ا اا انمن اا
همچنن .ن ما آن ا ن انواه اا و  ابب و ول
به نانا نن اها  و لا و و ا هام
ه ه و اآم لا ۵۰۰۰ اه ان ل مبل . اوه آن

.وم اها با  ال

ولام مها مو  متجم توضات

بالاەمنولل اب ااژو نومانەاپ م
لم

H = {τ ∈ C | Iⅿ(τ ) > ۰}،

مانەاپ وه مل  ه ا

SL۲(Z) =











a b

c d



 | a, b, c, d ∈ Z, ad− bc = ۱







،

.نم ا نام اب بەل
،(وم نامه ون (ه k  اب ، وبە

:نم بآوه ا   ه k ون ا مانەاپ م 
:مانەاپ  .۱

f



aτ + b

cτ + d



= (cτ + d)kf(τ ), ∀





a b

c d



 ∈ SL۲(Z).

.ا هولومو H و f بون: هولومو .۲

 بەم وه ب  f :نهاب  بون هولومو .۳
:ا

f(τ ) =

∞


n=۰
anq

n, q = e۲πiτ .

و ، بان به نا؛ وو q من وان با ملەا هچ ن)
(.ان ب اب Iⅿ(τ ) → ∞

همنه وه .با بم    N ن 
:وم   و به N  لا

Γ(N) =











a b

c d



 ∈ SL۲(Z)













a ≡ d ≡ ۱ (mod N),

b ≡ c ≡ ۰ (mod N)







.

لا نمااب وه ا N  مانەاپ وه ا وه ان
.نامنم

 f و Γ(N) امل همنه وه  Γ نم 

و





۱ N

۰ ۱



 ∈ Γ ونا  .با Γ اب ولام م

بون هولومو و ناوب ان ا .f(τ + N) = f(τ ) بنابان
 اا نهاب اهم  f وم نه ،نهاب  f

.q = e
۲πiτ

N ه ا f(τ ) =
∞


n=۰
anq

n بەل ەاو

م  f ∈ Q[[q]] ا ه ان اب اان ه ان
،ن نه هم وه   Γ آن  ه ،با Γ اب ولام

.ا بان و وه اب م آناه
† Calegari, Dimitrov, and Tang to Receive 2026 AMS Frank

Nelson Cole Prize for Number Theory, News from the AMS,

November 03, 2025.
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